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Abstract: In this article, authors present some viewpoints of intuition and the role of intuition in
scientific research as well as in mathematics education towards a better understanding of intuition.
Also, authors design some situations of thinking development for students in teaching mathematics

at high school.
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“TrOc giac” (TG) lakhai nitm géy nhitu tranh luén
cuacac hhanghith cOu trin th gidi but &éu ti nhling
num 1930 cuath’kd XX, choainay TG véntitptuc
aludc nghivn cu, phat trith vavén dung. TG aaaldc
nghitn cOu trin nhitu linh vic khac nhau nha: tritt
hoc, tém Ii hoc, tén giao, aao alic hoc, mi hoc, khoa
hoc, toan hoc vagiao duc hoc. Coquan nitmcho ring
TG nh( lagiac quan thisau, mét stc manh huy'in b,
mang tinh thith phu hay nhiimay mon, ngéu hiing,
xuét thén. Cac nhakhoahac khi nghitn cOu hith tiing
TG aacho rung TG lamét kha nung thac 1, co th
aluc xac ainh trong phong thi nghitm hotic quan sat
qua quet nao. TG khdng chi aong vai tro quyit ainh
trong quatrinh thdic hith nhiing kham pha, sang tao
khoa hoc, macon giup cac nhanghitn clu mang TG
vao hoat adng day va hoc. M6t s6 nha giao duc nha:
J.Bruner, E.Fischbein, R.L.Wilder, R.M.Hogarth,...
sti dung TG nh lamét y1u té quan trong, cén thiit
trong day hoc Toan. Bai vittar cép mét sbquan nitm
cua cac nhanghitn cQu trrn th gidi va Vilt Nam v
TG, vaitrocua TG trong nghitn cOu vaday hoc Toan.

1. Méts6 quan nitmvi TG

TG “TG” co ngudn géce th tiing Latin “intueri”, co
nghda la “nhin vao birn trong” hay “da tinh, iiu trddc”.
Thong thGung, mét ainh nghia khoa hoc (theo logic
hoc) cén aap (ng hai y1u céu: 1) Quy svét houckhai
nitm addc ainh nghia vao mat pham tru nhét ainh ar
phén bittnowvi nhing sGv&, khai niim thudc phamtru
khac; 2) Ntunh(ng auc triing (hinh thiic, céutao, chlc
nung, nguén gac,...) cua s vét, kha nitm nhum phén
bitt vii nhing st vé&, khai nitm khac cung phamtru. Vo
véy, arhiturokhai nitm TG, cén quy novao mét pham
trunhé ainh. Nhitutac giatr'rnthirgidivauviitNam aa
alara cac quan nitm khac nhau Vil TG:

- Bergson quy TG vao pham truphidng tith, cho
rung: “TG nh( la mét phQdng tith auc thu cua vitc
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num but sGthét” [1; tr 326]. Hadamard nhén &inh TG
nh{ la: “ngudn goc cua st adi mui chén chinh, sang
tao”[1; tr 326]. Con Descartes va Spinozaxem TG la
hinh th(c cao nhét cua kith thiic: “Trong thT giti cua
s xuét hitn géy hitulémvagiai thich voich, TG vén
langudn aang tin céy cudi cung cua chén I tuyit adi
chuc chun”[2;tr 3] .

- Theo Kant: “TG la nung l0c théng qua ao, cac
aoi thdng aluc num but mét cach trac tivp, phén biit
VUi nung |0c hiu bitt machung ta dat a0dc kith thiic
khai nitm” [2; tr 3]. Cung quan nitm nay, theo Myers,
TG lanung I0c trc tinp co kith thdic ngay khi phén
tich hap i

-Héu hitcactai liu vi'TG cuacac tac giatrin thn
gitii &ru quan nitm VI TG theo pham tru nhén thQc
nh(: Beth va Piaget, Wilder, Beme, Greene, Tall va
Vinner, Arnheim, Fischbein, Browers, Simon, Burke
vaMiller, Raidl & Lubart,... Chung han: + Theo Piaget:
“TG a¥ chi mét pham tru nhét ainh cua nhén thic,
trQc titp num but st vét, a6i thing makhong cobét ch
nhu céu bith minh hotc dith giai ro rang” [2; tr 3];
+ Theo Wilder: “TG la nhén th(c ngay tlc khuc adi
taung, cuamat so adi tiung cuth, makhong cén hd
tratQ cac giac quan hay ta Ii do ar giai thich cho s
nhén thic ag’ [3; tr 605]; + Theo Carl Jung: “TG la
nhén thQc ma &éu tivh xay ra trong vo thlc, sau ao
aludc dem vao trong giai aoan co y th(c” [4; tr 35];
+Theo Amheim: “TG lamat auc tinh cuthr cua nhén
thlc, co nghia la kha nting nim bt tric tip sO hitu
quacuatlung tac xay ra trong ttinh huéng nhénthic.
TG la mét phén cua mdi hoat adng nhén thic”
[4; tr 36]; + Bruner trong tac phém “The Process of
Education” nhén ainh rung: “TG lamét nhén thlc én
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tang cuatoan bd quatrinh, &r chihanh aéng num but
ynghia hay tém quan trong cua céu truc cuamét vén
ar makhong phu thudc vao bd may phén tich” [4; tr
36].

- U Viit Nam, mét ot tac gia co & cép avn khai
nitm TG trong cac tai liu VI phat trith ta duy toan
hoc, nhi: Nguyin Van Léc [5], Pham Gia Adc va
Pham Alc Quang [6],... Cac tac gia nay cung quan
nitm TG theo pham tru nhén thlc. Theo TG aitn
tithg Vit [7], TG co nghia la: nhén thic tric tip,
khong phai bung suy luén cua liitri. TG aldc nghith
cQu trong quatronh phat triin t0 duy toan hoc cho hoc
sinh (HS). Theo Koliagin, nhing thanh phén ct ban
cua th duy toan hoc gém: t0 duy cu th, tG duy triu
taung, ta duy TG, ta duy ham, t0 duy bith ch(ng, tO
duy logic, t0 duy s adkhong gian vat( duy sang teo;
0ng cho ring: T duy TG la phGing phap adc biit
cua nhén thac, atic trGing bai vitc tim ra chén i mot
cach trc tiip, litn quan ain TG ao la nhdng hiin
tQung nha vitc giai quyit vén ar mét cach bét ng,
chdp nhoang, khdng tuén thutheo cac yiu céulogic,
Kit qua ttim aduc bung phadng phap nay rét nhanh
chong. Theo NguyinVun Loc: “Khai nitm TG lamaét
yiu td cua mét phtdng thGc ta duy aduc goilath duy
TG, t0 duy da tr'in sGtri giac toan b6 vén ar, cokha
nung thdc hith dOui dang bith &di, chuyin hoanhanh,
IGUc bo cac khéu bd phén” [5; tr 32].

Tuy quan nitm theo nhiing pham tru khac nhau
aldc n1u U trrn, nhdng TG co hai auc trang sau:
num bt kith thGc mét cach nhanh chong, khdng aoi
hai sO giai thich ro rang cua tG duy phén tich. Theo
chung t6i: TG la pham tru cua nhén thic, trQc tip
num bt s vét, adi tiung mét cach nhanh chong ma
khong cén costidith giai valiluénrorang.

2.Vaitrocua TG trongkhoahaocvaday hoc Toan

Trong lich sQ, cac nhanghirtn cOu aacong nhén
TG aong vai trothen chét trong quatronh hinh thanh
cac phat minh khoa hoc. Chung han, nha nghirn
cOu ngQui Phap Edouard Le Roy tlng noi: Nha
phat minh trGdc hit lamoét ngQui giau TG, mét nha
th(; nha toan hoc Henri Poincare trong qua trinh
sang tao toan hoc aa nhén xet: Bung khoa hoc ma
chung ta chGing minh, bung TG ma chung ta kham
pha. Albert EinsteintOng noi: T6itinvao TG vacam
hlng. Tri tGUng taung quan trong han kith thic.
Adi Vi kitn thic con han ch, trong khi trii tatng
tung bao trum toan bd th gidi, kich thich tith b,
khai sinhra quatrinh tifh hoa. Noi dung ra, ao lamat
yiutdthic trong nghitn clu khoa hoc. Theo Libikhu:
“Trong khoa hoc cung nha trong cudc séng hung

ngay, nhlng thao tac trfil0c khong dith ratheo cac
nguyTn tuc logic ma sO hinh dung vir mét chén [i
nao ao, hotic VI nhling nguyth nhén cua maét hitn
t0ung bao git cung ai tridc st chng minh; ngQii
ta khéng xuét phat tG nhang tivth &1 ar ai arn Kit
luén cudi cung matrai lai, Kt luén &o co trltc, cac
tiTn &1 cua no ch sau nay mui aludc tm ra vai tinh
cach lanhdng ching minh” [6; tr 15].

Vaitrocua TG trong sang tao khoa hoc larét Itn,
con trong day hoc Toan co tém quan trong nha thr
nao, mét s6 nha giao duc hoc aanhén ainh nhi sau:
- Theo R.L.Wilder: “TG aong mét vai tronin tang va
khong thir' thitu trong nghith cOu toan hoc cung nh(
trong phliiing phap day hoc hitn aai”’[3; tr605]. Ong
cho rung: TG co 3 vai tro trong qua trinh phat trith
khai nitm, nghith cOu va day haoc, vai tro chinh cua
TG lacung cép nin tang nhén thlic, ainh hGiting cho
nhdng nghitn cOu mui; trong day hoc Toan, cong cu
toan hoc cua HS GtrGdng phd thdng gbm hai thanh
phén chiinh, la: kith thlic (knowledge component) va
TG (intuitive component). AT tach bittgidia hai thanh
phénkitnthOc vaTG larétkho, bli TG phuthutc vao
sl phat trith cua kith thlc. R.L.Wilder nhén manh:
“Ph0ang phap day hoc hith aai cén nhénra aldc vai
tro cua TG bung cach thay th viic day hoc “lam th'
nay, lam thr kia” bui “aitu gd ninlam tivp theo”. Aola
cach titp cén giup TG phat trith, nhli véy st hitu biit
va phi phan kith thGc co thr thém nhuén aung aun
trong HS” [3; tr 610]; - E.Fischbein nhén manh ba
thanh phén cua kith thlc toan hoc: hinh thic, thuét
toan va TG (formal knowledge, algorithmic
knowledge, intuitive knowledge) vamai quan hr cua
chung aong mét vai troquan trong trong quatrinh hoc
Toan cua HS. Num 1987, 6ng xéy ding TG nha la
mat inh vOc nghith cOu trong giao duc toan hoc va
hoan thith cubn sach “Intuition in Science and
Mathematics - An Educational Approach” (TG trong
Khoa hoc vaToan hoc - Mot hGungtitp cén giao
duc) nhum ala ra quan aitm Vil TG, xac ainh vato
chdc kirn thlc t'rn cac adi tiung toan hoc trong day
hoc Toan; - Theo John Howarth: “Giai phap TG cua
vén arlaquantrong. Chuyiu aolaviic tim kitm céu
tra IGi cho maét vén ar tridc khi ban giai quyt no.
Ng0ui hoc cénaluc “cam dd”’ ar'tinring TG lacai g
aomaban cothi co. Chung tdi chic chun ringtétca
aiu co nhang tai nung khac nhau, nhiing qua trinh
khUi gUii tai niing &0 cén adidic khuy'rin khich. Aclamdit
trong nh(ng aitu maday hoc cén lam. Giao vitn (GV)
cothkhuyn khiich tai nung bung cach viiduhay mo
ta cach timp cén rifng ai giai quyrt vén av” [7; tr 30];
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- Theo Burton: “Nghl“l'n cﬂu cua nhatoan hoc aacung
tdi m6t phdng phap s pham toan hocmét cach thu
Vi va bo fich cho ngui hoc cung nhll hoat a6ng thiic
tiih cua hoc. Nh(ng chd dén nay tradc hit hGdng tdi
gia tri va bdi d0ung TG, cdng nhén tém quan trong
cua viic Kit ndi, livn Kit trong xéy diing y nghia toan
hoc” [8; tr 31].

Theo chung tdi, vai tro cua TG trong day hoc
Toan la cung cép cho nglui hoc nhing dG doan
mang tinh giao duc, tuy nhitn di aoan tho co th1
aung hotic sai; trong hai trQiting hip atu cokhanung
kiich thiich tG duy cho ngQui hoc mét cach hitu qua,
Vi vUi d0 doan sai cung dén &vn st phat trith ta duy
nhét ainh trong qua trinh nhén thic cua HS. Alc
bint, khi HS gup nhang kho khan mai (chang han:
bai toan “khtng méu mac”, mét khai nivm mai trGu
taung), TG th hith addc Gu thT trong vitic anh
hGudng giai quyt hay cach titp cén vén ar. Hun
nla, TG trong day hoc Toan giup HS hitu aduc
ban chét, y ngha cua tri thlc, tao céu néi gilia tric
quan i trQu taung.

Tom lai, vaitrocua TG adi vl vitc titp cén hith aai
trong nghitn cOu giao duc toan U traung phd thong,
gom: - St dung TG nh( la phQung titn a1 ada rada
aoan hay phan aoan giathuy'l't khoa hoc; - SG dung
tri thdc.

Bavénar nay giup HS bit cach titp cén, kith teo,
kham pha kith thlic, phat hith cung nha titp cén tri
thac luén trong day hoc mén Toan.

3. Viduminh hoa vi'vai trocua TG

Vi du: Trong bai hoc: “Téng cua cép s6 nhén lui
vO han” (Aai s6 va Giai tich 11; tr 133-134): Cho
mdt cép sO nhén vO han co s6 hang aéu u, va

cong bdi g, |q| < 1. Khi &0, téng cua cép so nhén la

_ 2
S=u +uqg+uqg +..=

céu HS tinh tong cua cep s6 nhén sau:
11 1 1
9792 9 g

N1u GV giao cho HS giai bai toan nay khi aacung
cép cong thlc tho cac em chi vén dung cong thdc co
sun vao trung hdp cu th. D nhith HS co tht dT
dang hoc thuéc va vén dung cong th(c vao tinh téng
cac cépsb nhén tuy nh|“|'n mL’j chiap dungmaot cach

-\ A,
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véy, dQti aéy chung t6i ada ra vai tro cua TG nhum
giup HS hiu ro alitic ban chét cua kith thic valinh
hoat vén dung vao cac tinh huting khac nhau. Xet cac
tinh hudng sau:

Tonh hudng 1: Xet doan [0; 1], cotrung aifm cua

1
aoan|0; 1] Iaaum , trung aifim cua aoan {5 1} la

11 1 1
alm — + =, tung&iimcuadoan | 5 + ;31 | laaiim
2 2 2 2

1 1 1 , , P
3 + 7 +— ... (nonh 1). Tip tuc qua trinh nha trin,
HS co nhén xet g VI trung aiim cua aocan

{1 1 1
et —

2 9 2” }khln—>+oo

~ N\

Hinh 1
Hinh 1
Tl a0, HS TG aldc vén au';;ﬁhﬁ;{,ﬁ.. 1.

Tonh hudng 2: Xet tam giac co dith tich bung 1
(aL’Jn Vi dith tﬁch) Chiatam giac thanh hai phén bL’Ji

thanh hai phén,... cltiip tuc quatrinh nha th (hinh
2). Co nhén xet gi VIl
tong dith tich cac phén
aldc té mau? DT dang
HS TG aduc cac phén
td mau I0p aéy tam giac
cho ban &éu, nTnta co
tong dith tich cac phén
aluc t6 mau bung 1. Giai thich y nghta cua tri thic:
alung trung tuytn chia tam giac thanh hai phén co

Hinh 2

dinn tich bung nhau nn phén td mauthGinhét 5, = % ,
tip tuc chiatam giac taaluc phén té mau coditn tich
catinp tuc thuaddc divn tich phén adic to

2“
mau én 10t la cac s6 hang cua cép sO nhén:

1 1
. DT thé 7+—+ e —+..=1,
w 2 271
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Sau ao cho HS kitm tra lai K1t qua bung st dung
cong thlc tong quat G trrn.

Tonh hutng 3: Xet hinhvudng cocanh 1adnviva
divn tich buing 1. Aoan thiing ndi trung &iim cua hai
canh &di ditn chia hinh vudng thanh hai phén, td mau
mat phén, phén con lai
tip tuc chia a6 bi
aoan thung ndi trung
aitm cua hai canh adi
din, t6 maumat phén,
phén con lai tip tuc
chia &di,... cO tip tuc
quatrinhnhath (xem
hinh 3). Conhén xet go
VI tong dith tich cac
phén addc t6 mau?
HS di'dang TG auc cac phén aldc to mau lép aéy
hinh vudng aa cho ban aéu, nn tdng divn tich cac
phén aduc td mau bung 1. Giai thich y nghia cua bai
toan: doan thung ndi trung aitm cua hai canh adi dith
chia hinh vudng thanh hai phén co diin tich bung

Hinh 3

nhau nin S, = % tip tuc chia hinh vudng ta aduc
din tich cac phén t6 mau [én 100t la cac s6 hang cua
111 1

ép so nhén: -.—.—...—... TU a0 ta co:
cep 2792790 gy
11 1
—+—+..+—+...=1,
2 22 271

Trong ba tinh hutng trin, HS aldc da aocan
tong cua mot cép s6 nhén bung hinh hoc, hitu ro
han ban chét cua vén ar’, sau aocotht chocacem
kimm tra lai K1t qua cua TG bung vitc st dung cong
thlc tong quat.

* k% %

Theo ainh h(dng phat trith nang IGc ngludi hoc
trong day hoc hitn nay, ngoai kith thlic vaki niing cén
cung cép cho HS, GV cén xac ainh mét trong nhiing
muc titu day hoc la phat trivn tO duy, kha ning sang
vao giai quyIt vén arhoctép vathQc tith. Viic thitt Kif
cac tinhhuéng phat tritn tl duy, TG toan hoc cho HS
nh{ th’nao lavén & ma chung toi setitp tuc nghith
cOu trong thtii gian tdi. 4
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